


: واب‎ ٢ ا سے ب اط‎ 4 6 ٢ 4 ہہ‎ ٠۰ 
اس با بکامطالعرکر نے کے بحدآپ اس تا مل ہو ہا یں می چا کیا جا ا ہے تام دوخ ڈیاش ود‎ 
سس یڈ مکی کا از کر لی ۔ اس باب می لآ پان پاٹ ںا‎ 


مطال ےکر س کے جو ڑا ی خر ا ا 
۵ اوسطوں کے عرودے واثف ہوں؛ لص ری 2 اک یری زیی ل ر مین 
یس معاون مول ہیں 


را کی پان کی رور تک ف درشا یکی لات رام ریم اود مار جا ےکی چکاں لت 
ر لاش پیکٹو کا شارک رح ہوت ےگ پش پک رر ے تے ابی بات چیت کے دوران انہوں 
یئن ں کا ساب اورا نکامواز نک رکیل : ےا کیک آمو کے بار ےک بات شرو )کروی رام 
ملق ورانا پائنٹں کے ودرمیان ازس | نیس اتا ےکا سک لی مکی یا کج یں اور ہرگ کی اوسیا 
آ مد فی 15,000 ردے ےرم ا ےکا نکی بھی میں 
1 تتارف: اوس ط آم ی می سے عالائک مرو ں کی تعداد 6 ے۔ مار بے 59 

کل باب مج ہآپ نے مطال کیا کڈ یٹ کیک نمائدہ جتان ےک ا سک می یس پا مب ہیں جن میس ای یکا میں 
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کرد ہاے۔ ووی حاب لگاپ ی ےکا سکی مل یک یبھی اوس 
آم 15000 رد پے ے۔ا نکوتھوڑی جرت مول وک وہ 
جا کے کہ مار ہے کے والد بہت زیاد ہت اہ ار ے ہیں ۔ وو ال 


کیتنصببلات میں کے اورانہوں نے درخ ذ مل ڈ ینا اکٹ ھاکیا- 
یک یآ مر میاں: 


+ 


رار رام رم ا 

0 7,000 12,000 1 
7,000 10,000 14,000 2 
8,000 14,000 16,000 3 
10,000 17,000 18,000 4 
50,000 20,000 ` ----- 5 

6 ۔۔۔۔ 22,000 =۔-۔۔۔ 
کال 60,000 90,000 75,000 
اطا »ى 15,000 15,000 15,000 


کیا آ پو رک ے ہی ںک اکر چہاوسط ایک سے ری 


اراو یآ ر نہوں میں خاصا فرت ے؟ 
یہ اکل وا ع ےک وریا شی مکا صرف ایک بیو ین 






سے : 
REFRIGERATOR‏ سس 
2 


ا 
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نرروںکی ایک نما روس زان ےو تک ارتا ہے۔اسے ابر 
ٹور یرنہ کے ےآ پ قندروں کے پیل بھی جاس ےکی 
ضرورت ہوگی۔ 

آپ وک کے ب سک را مرکی مکی مم سآ ونیویں کے رن 
نبت کم تین ہیں۔ رت مکی مکی میس فرق ذیادہ ے ادد مادک 
ھی جس بہت بی زیادہ۔ اس رح صرف اوسیلدکی وا یت ہو 
کاٹ یں ہے۔اگ ہآپ کے پا ایکون دور تد رے جو 
قرروں ہی تق رکی مقدار ظا ہرکرنی چ بآ پک م مک نم 
ا ل لے یک تر سرت سر تورل 
اہر ری ے۔ انشا ری جال یآ پک وآ ی کی اصاوات 
تاعکتی بے اس س ےآ پکوسما جع کے لف طبقا تک عق یا 
ا کیک جن مس بتری بیدا ہوگی۔ راو 
٦ J (Dispersion)‏ ۰ئ 


او سط ےر ہوئی ے_ 
نیرک حدک مقدار ےن کے لئ پوس پش ہیں 
در نج ولل شیں: 


(Range) وعت‎ (1( 

(Quartile DeviatiodGl/I lS (2)‏ 
)3( وش راف (Mean Deviation)‏ 
)4( معیاری اکراف (Standard Deviation)‏ 
ان بژ ںکوجکہعددی قد رد ت ہیں کہ علادہ ترا کیہ 
کرنے کے مل ےگمراٹی طر یکی موتاے۔ 
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ری اورکوارٹائل اتحراف رارک اش اس چھیلا 5کوشار 
1 9+ ےکر ے مہںء 
وط ا۶ا ف اور معا ری ا۶ا ف ان قد رو ںکیا ج رکا شار رھت ہیں 
چواو راف ہوٹی ے_ 
2 فر روں کے چیا وروی ش: 
ری )م یس سب سے بی تدر( )اورسب سے 
بون نہ ر(8) کے درمیان فرق ے۔ 
اںط َء - R91‏ 
أ سرپ 1 
در ذل قد روں برای نظ ڈایشن: 
DO 200‏ 40 30 20 
= رن کار کے 
= اکر ڈیا یٹ ندر 200 مو جو یی ےب ر کیا ہو 
= ا 150ےس رکھاجا تا ےب ر کیا موی ؟ 


ون لوصیات: 
مخت ن ثرروں ےرت صرورت ے زیادہ متا موی 
ہے۔ یکی قددوں ںی مول ج ب کم تن 


- 9 ۳ئ 
کی کی تب بی رن راث اناز مون ا سکاشارغیر 
E ZJıj(Open ended)‏ یم کے لے میں کیا 
حاسکا۔ 


رتہب سے او ہی قد راو شھ را کی راع ار 
اور کی سب سے گی رم رر وک ولا کر فی ے۔ 





را ت امع ی رت 


فی ون کے ان وال کے ال ہے کے 
سبب اکٹ ر ھا اوراستعا کیا جا تا ہے ۔ہشثال کے لے چم سے 
فی دی اس رن بتقربآروزخطلف شروں کےزیادہ ےزیادہ اور 
تر ہک درو ارت د کے ون اوران یں ہے ہے درد 
رارت کے بارے می انداز مقا مک تے ہیں ۔ 


خی رک دود تم وہ ہے جس میں سب سے پک یکلا کی داو 


14 حر ہی سب سے او یکلا کی اورک عدیادوول 
کی ص راح تکس مون _ 





EE 

اخار کے غر ییا 52 کے او ےر بے 0 1یھیزیوں کے 

لیا ارت کمن رتو ںی ری شار کے کون سے 
اا ک ڈیا دون اورکون سے مرزیاد تلم ے۔ 


کوا رٹائل اتراف: 
تتم اش ریا طور برای یا کی موجورگیبھ یھ کی 
پا نشی کےطور ر اناد کک سے۔ الط پآ 
اکا اش مب الا کی (Out lie J z7‏ 
زرل رورت ےز یاد ہیا ے جاور بت تار ہو- 

ایی صورتیال میں اکر اور ےڈا ال رساو یتصوں یں 
تی مکیا جا ےب ا 25% قرروں تل ہوگا_ م 
کوارٹائل اور وسطاشکی قد رب عا لکرتے ہیں۔( آپ ان 
کے بارے بیس پل باب 5ں پڑھ پچ ہیں )۔ 
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اد کی اور کل ےکوارٹائل (علی ارتب و اور @) کا 
استمال بی نکوارٹائل ری کا شارکرنے کے کیا جا ا جک 
ی۔ ویے۔ 

کا فاا ر یم میں فنرروں کی سط 5090 ینی سے 
اوراس نپا ی ف ر رو ں کا یں پڑتا۔ کی نیکوارٹائل رت کے 
صف آواوارٹائ لکل ا۶ا فکہاجا تا ے_ 


000 
2 


۵.5 کواس لیے نصف شی نکوا ٹا لک ری غکہاجا:اے۔ 
رک وپ بندڈیٹاکے ےر اور ۹.5 کا شر کے ۔ 


Q.D.= 


مال 1 

ور ۆل مشاہدا تکا رپ اور .5. ۵ غار سے 

20, 25, 29, 30, 35, 39, 41, 

48, 51, 60, 70 

و طور رر ے 50 = 70-20 

0 کے ں3 اور نکی قد روں کےا رل ضرورت ے۔ 


+ 7 
20 وقد رک سا 1ے 





ری 


80 ےے 
ر0 رک در او 

چوک تر ہی لے بی صعو وی تر تیب میس مرب ہولی ں» 
ہہ و یکھاجا تا ےک :دم یی قد 29 ے (اہہندرں 


ل 
لاب 
یں ہی سن پچ رآ مک یکر مس گے؟) 
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3(n+1 





ا لر ره ب ویش درک ساتڑے 
ی۹ وی ند رک 51 ے۔ 


51- @3 زا‎ 
Q—Q 
e 


_51-29_ 
2 


رھ 
11 
ای تو کر نے ہی کہ ۵.5 وسطاعے ےکوارٹائ لکا 

او سافرث ے۔ 
7 سرثرمی 

e‏ وسطاء علوم یجے؟ 

٭ کات بایان ےہ قان کے ٠‏ 
مثال ۵ 


0ب للا کی کرای کے ذر ای رھائ٥ل‏ کے کے بار کی در وہل 
کم کے ےر اور 0.1 کا شا ر کے _ 


مرول 1 .6 
کال و لا کی تراد 

(f) C1 

5 0-10 

8 10-20 

16 20-40 

40-60 

4 60-90 
40 


ر کش او یکلا سک ادپرکی اور گی لا ںکی حر کے 
درمیان فرت ے۔ لہا رت 8.5..90-0=90 (کوا رٹل 
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احراف) کے لے عل موی نوات ات دررح بے کے مطا لق 


مار کے 
کا و گے واتزات وکات ات 

c.f f C1 
05 5 0-0 
13 8 10-20 
29 16 20-40 
30 7 40-60 
40 4 60-90 

n=40 


و EO‏ ار 2ے سس 
رح می 10و تد رک سا ےلاو وین ندر O‏ ڑا 
0- 10ے زا.3 کاں 20 - 10 وا ے اج 
o.‏ کل درست فر رکا شار کے در زل فار مو نے ےک 
استھا لکیاجااے- 


11 
= - Cf 
Q =+ گ‎ 51 


یہاں 10- ا 

C۴ =5‏ کوا ران کاس کک بی روکلاس کے لے کک زر ) 
1-0 (کوا رٹ یکلا یکا وق ) 

8= (کوا ٹا لکلا 6 وا2 ) 


ا یضر 
x10=16.25‏ 4=10+10-5 


th 
ا کہ ( )تد رگا7 ۵3ے‎ 
تہ رن 30و ں رر جکلاں 60 - 440 کلاس میں وا‎ 


را ت امع ات 


ہیں۔ اب ,ل) کے لے فارمو ےکا استھا کے مو ے 
اسے در و بلطو ر رشا کیا ماتا ے۔ 


]0(۔ سے 
xi‏ : رڑے ں0 





30-29 
X 
7 
03 = 27 


20 





+40 = ہو 


42.87 -5 


Q.D = - 1 


اکر اور ےکرو پکوووساوی صف س مکی ہاتاے 


3203-۲ 
اور یرو اشا زی اناری( نع بی ریا سا ئ۵7 ے۔ 


یسلت می ترک سان ےی طح 


3 اوروسطاشہ کے ےکی 1 کا استعال(11-1)کی چ 
کیا جا ناہے۔ 





اور ہرنف کے سے وسطا شی کا غا ریا جانا ہے نے آپ کے پا ں 
بہت ا کے طلا کا وسطاعہ او رکز ور با ء کا وسطاشیہ ہہوگا۔ ىہ 
ولا ےکی اوسط13.31.5 کے زرل اور ےگروپ 2 
وسطاتیے سے ملف ہو گے ۔ ا یھو مان لی لک آپ کے 
ا لی شب رکےلوکو ںک یآ مد نوں کے پار نے میں ڈیا موجود سے 
کی لڑگو ںکی وسطا ےآ لی کا شما کیا الما سے۔ اگ ربھی 
لوگو ںکوامی راورخریب کے دوساو یگرولوں می ںی مکیا جانا 
ےف وولو ںگرولوں کے وسطانیوں کا شا رکیا ہا کا سے 
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کوارٹائل ات٠راف‏ می ںآ پکو لور ےروپ کے وسطاہے سے 
امیر ےتا قل روپ اورخ ریب تح قکمروپ کے وسطانیوں 
کے درمیالن اوسطاشرں بنا ۓگا- 

کوارٹال اترا فکوعا طور یمر ٹیم کے لئ شا کیا 
جا ناسے۔اور رمتعا لی تد روں کے ذر لہ ییا متا کیل ہوتا۔ 


7 ودنا سے پھر کی پاش 
اوک رک مر کیزیف ان قد رو لکی عد کے طور پر کی 
جوا نکی اوسطط سے شرن ونی سے ری اورکوارٹائل ا۶ا ف ہے 
شار ےک یں ر ےی ای سے رر س کون 
ہیں۔ تام نر روں کے پھیاا کوشا رک نے کے ذ ر ےج بے اشار 
کے پار ے میں ایا ضورع اکرکی ہیں _ وو یں جوقرروں 
کے ال کے اوسط سے اراف پینی مون ہیں دہ ورل ارف 
اورمعیاریی اراف ہإں- 

چوئکہ اوسط ایک رکز ی قر ے تش ارافات شت 
ہوتے ہیں او رتش کی _ 

رای ا ہے ی شا ل کہا جاۓے چ ہک می ہیں ب کے 
سے یھ ہیں ل ےکا درتقیقت جسالی وسط سے احرافا تکی 
مع پیش ع مون ے۔ثررول کے ووسیٹ ايار ۶ - 5 


سیٹ ۸: 5 9 16 
سیٹ :B‏ 1 9 20 


آپ وک کے ہی سٹک سیٹ امیس فر ر ی اوسا سے 
زیا دہ دور ہیں اور اک بتار یٹ ۸ میں قد روں یہت زیادہ 
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تشر ہو ںگی ۔حمالی وسط سے ات٦رافا‏ تکا شا ر کے ۔ اورا نکا 
خلا صہ ہے _ 
آ پکیافورکرتے ہیں؟ اسے وسطاعیہ کے سا دہراویئے 
کی آ پا رک ی ت روں ےت کی مق رار تمر وکر سک ہیں 
وط اھراف ا۶رافا تکی عامتو ںکونظرانرا زک نے کے 
زرا س ست ےکی ل کر ےک کوش کر ےی بھی اراطات 
شت رکو رکرتا ے۔معیاری ا۶ا ف کے لے ء ا افا تک یل 
مر عکیاجا تا سے اور اوسا ایی چا سے اوراس کے با اوس اکا 
برغ )Squuare roo)‏ دربت کیا جا تاے اب ؟ ایل 
انگ الک یا ںہ ں ۓے۔ 
وسطا راف 
فرش کے با شہروں 6,8,۸ ٥‏ ادر کے لہا کے لئے ایک 
کا ماخ مرن ےکی جو یز رگ یگئی اود ج کہ سک کے اتر 
و 0 ےو کک یور اورا ن شہروں کے 
با ھک تعدراددرج زیل سے۔ 


شر ہے دوری لا کی تراد 
0 90 
2 150 
6 100 
14 200 


3 Û مج‎ U + | f. 


80 18 
620 


اب اگ رکا شہر دی وا سے کاغ پہو می کے ے 
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ہر ای کو 2 کلومیٹرسن کنا ہوگا۔ ( کل 300 کلومیٹ)۔متصر ہے 
ےک ایے وقو )کو در یاف تکیا جا ےک طلہاء کے ذر دورس رک 
جانے والی اوسط دور عم تین ہو ( ہچوک ہآپ مشاہ م کر کے 
ہ سک ابا لواو سما یا دہ س رکرنا ہوگا اگ رکا ری شس ۸ھ ٹیش وا تح 
بد چک دور ی طرف اکر ہیں وا م ہویب ا ےکن سے 
کم ست وکنا پڑے۔سف رک یکی اوسط دور یکا شمار وسیل راف کے 
زر ایشا رکیا جا تا ے۔ ج کہ بلا شب نر رو ںکا ا نکی اط ے 

ر یکا حرا اوسا موا _ 


أ نہیکاں 

٭ BINA NE <A Î‏ 
کے ورمیان پاک لآ و ھھ رات روات ہو با کے 
زر یریس ےک کی ئل دوری شا ر کے ۔ 

۹ فمل کی ےکآ پ کے شال ہی کا کہاں قائمکیاجا 
اہن اکر ہرتس یش صرف ایک طالب م موتو کی 
٤ “8+ ١١١١۶٦‏ 


روپ بر وبا لے حا اوا ے وسطا 
(Mean Deviation) lf‏ شر &_ 
راست طریقہ: 

ا 


(i)‏ ٹر رول کے اب اوس اک شا رکیاجا تا ے_ 


را ت ا ع ی ت 


(ii)‏ برق ر اور حال اوسط :۸.11 )کے درمیان فر کوشا کیا 
ہاتاے۔ 
(ففن) اك فرق کے حاب وسط (ارافا تک جانا ے ) وسط 
ارافے۔ 
7 0 
n‏ 9 


مثال 3 
در ڈ ی فر روں 9 اور 8 7 کے اوسطا ا۶ا ف کا شا ر کے _ 


ر2 


6= - - سے ۸,1۷ 
11 
x‏ 0 
2 4 
4 2 
7 1 
8 2 
9 3 
12 
MDE ¥= 24‏ 
یك۸ 
مفروضه اوسط طریقہ: 


ایک مفروضہ اوسط سے ااافا تکو شا کر نے کے و رل کی ورا 
ارا فوشا رک الما ہے۔ بی ر لتخا ی طور راس وت اپنایا 
ہاتا ہے ج بی وسطط ایک کسری عرد ہو۔ (خیال رک 
مفروض اوس ی اوسیط کت ریب ت ہو)۔ 
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مثال 4 


9ک ف تہ 
دج“ +H‏ ہبہ می O‏ 


11 
ا ہے مال میس در نع ذ یل فا رمو تن ےکا اتا لکیاجا جاے۔ 
Xf.)‏ .21) (7ھ -۴) + 7:۱١۱‏ 
11 

یہاں| )|7 شروت ادیک کے میس ات رات 
کے 

× ی اوسیڑے 
×۸ مفروضہ اوسط سے اترافات شا رک نے دان 


M.D. = 


استھا ل کیاجاتاے۔ 
8 ا ےل ثٹرروں ر وسط 
کی تعدرادرے_ 


زار2 ی وسطا کے اوک ترو لک آخراوے۔ 


۶۰۰۳" 


2.4 کے — 5 MD.‏ 
روپ ll. CT‏ ہے وسط 
ارا ف راس بت : 


مال میں نر روںک استھا لر ے و وس طا ہے ے وسط 
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تُراف(.0۸)کاشاردرج ذ بل طور کیا ہا کا ے۔ 

(ما وسطاش کا غار کے جک 7ے۔ 

ذذ وسطاعےے ہلص ا۶ افا ت غا ر کے ۔ یس101 کےطور ر 
اہ کے 

(نتتً انق افا تک اوس در یات کے یدوس ات راف ے۔ 


مثال 5 
۔وسطامہ 

0 × 

5 2 

3 4 

0 7 

1 8 

2 9 

11 


وسطا نے ےا طرں ۸1.5 (وسطا ا۶ا ف )ے۔ 





وو _ 20_11 = وسطاث ,۷30( 
n 5‏ 


ایک ب ری طر یت کے ذر یو شارکرنے کے لئے 
تہ ر(۸) کا اتال ا۶ راف ات شا رک نے کے لے استعما ل کی جا تا 
ے۔اورور ںو لن رمو ےکا اطلا ن ہوا یں 

M.D. „lbs 


2101+) ےطاب‎ A)(Sf, - Sf) 
11 


ہاں ۸ تقل ٹس سے اقرافا ت کا شا رکیا جانا سے 
( ویر لای اظہار یا تر تی یں ہیں جومضروضہ وسطاط ر لے میں 
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و ے گے ہس ) 
e‏ 
ړول 6.2 
کیپنیوں ےمان نیو ںکی نخراو 
(لاکہروپوں میں ) 
کلاس وت ا 
10-20 5 
20-30 8 
30-50 16 
50-70 
70-80 
40 
مرحل: 


نج ار 

2ن وط ےکلاس کے وی نقاطط کے ق رانا ت کا |۵ 
شر یئ _ 

۵| تر رکو اس کے مطالق نو ات کے سا تحضر بک ں 





(نننا ]۸ 
نہ ا۶ قدریی عاص٥‏ لکریھیں۔| ۱۹" کل 
کر کے لے رکریں۔ 

30 در ڈ لی فا رمو ےکا الا یکر سی 


IAI 


M.D. „ 
N و"‎ 





٣‏ 8ئ کے وسط ا۶ا کو دررج ذیل ور ر 


6 مثال‎ 
f di 9 m.p. f "06.1 

127.5 25.5 15 5 10-20 

124.0 15.5 25 8 20-30 

8.0 0.5 40 16 30-50 

156.0 19.5 60 8 50-70 

103.5 34.5 75 3 70-80 
519.0 40 
2721 1 1 9 

225 ۔۔ ہے ر 





>f 0‏ تن 
مرول 92ص ٹرریں کے لے 40 > Ax‏ لیت 
ہد 1/1.0( راف )کور ج ق بلطو ر شا رکا اکتا سے۔ 


وس طا ہے وط ا ۶ ف 
مرول 6.3 

کلاس ور pr‏ 

5 20-30 

10 30-40 

20 40-60 

9 60-80 

6 80-90 
50 


وسطاشیہ سے وسط ا ۶را ف شا رک ےکا ط ر تہ وای ے ورا 
سے 1.9 ما ے میں سے سواۓ ان ارافات کے ج 
وسطان ہے لیے جاتے ہیں جی ہک ےد اگیاے۔ 
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تھا کی یش 


سثال7 
اق 1 ٠0 9 m.p.‏ 
20-30 5 25 25 125 
30-40 10 35 15 150 
40-60 20 50 0 0 
60-80 9 70 20 180 
80-90 6 85 35 210 
50 665 
665 2:1111 
= = وسطاعے M.D.‏ 





وسطا نے . 
>f 0‏ : 


وط اکراف :لیات 
وسیط ارا ف کی تدرو یی ے۔ ایت فرش بھی تد یں ر 
ا کر ےک بیکم تین (ائل ) ے جک( ی دج کے غ کیا 


جانا ےن ام ہوک اکر وا سے شا رکیا ہا ا ےم ر 
رفا تکی علامتو کور اترا زکرتا ے اورغی رمق ریم کے 
لے غ ری کیا جا سکتا ہے۔ 





معار (Standard Deviation) lié‏ 
درمیا نہ ( (۷1e‏ ے می اھراف کے دورما ہکا شت جزر 
ار معیاری اخراف تا ے۔ لہزا اکر با فد ری 
2,3,4 ,اور × ہیں تب پل اکے وسط (ورمیاعے )کو 
شمارکیاجااے اس کے بحر وط سے قد روں کے ارافا تکا شا کی 
جا نا ہے۔اان ارفا تلب مر نااجا نا ہے ۔الن مرن ارات 

کی سیق کی ق رکشت جذدال رع معیار ا راف ہے۔ 
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( وٹ ےک معیاری ا۶ا ف6 شمارصرف وسک بیاد ر 
کیاجا نا ہے) 


ت مر وپ بنڈیٹا کے معا ری ا۶ا فکاشار: 
النٹرادبی قہرں کے لے معیاری ا۶راف کے غار کے لے جار 
تپاول ط ر ہے سعقیاب ہیں ۔ بھی طریقے معیاری ا۶ا فک 
وی ف ررد ےے پل ۔ می ں: 

0 وط بت 

)ا رو ض وط لہ 

0نن راس لت 


(10) ز ےرا راکرا نطر e‏ 





خش سد رن 
ارآ پ درن لد روں کے معیاریی ا۶ا فک نارن ست 


D, 10, 25, 30, 50 


مثال8 

dًٌ d 

361 -19 5 

196 -14 10 

1 +1 25 

36 +6 30 

676 +26 DO 
1270 0 
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ور ذیل فا رمو ےک استما لکیاجا نا ے_ 


37.70: 
n 


1270 
7 ¥ == 254 لہ = 





تک مم 


اک ندر کیا جو شمار 
درت پالاشال سک گی ے؟ 

کیا ر وس ے؟ 

مفروض وسیاظ ریت 

ای رر کے لے ا۶رافات کا Xf‏ اظیاری ٹرر۸47 
کے 4 -× = d‏ ےکا اکا ے۔ 25 = 4 لے 
ہو۔ معیار ی ارا فک غار ہے دکھا گیا ے۔ 


مثال9 

x‏ ۹ ج2 

400 20 5 

225 -15 10 

0 0 25 

25 +5 30 

625 +25 DO 
1275 D5 

معیا ریا ۶اف کے لے فارموا 





ا 0 
11 11 


ہے 2 
37و 15 -> 254 - اف دا - 


2 
ی اوسط کے وات رے یی ا۶ا فک جع ص کے اوی 
و 
راست طریقہ: 


معیاری ا۶ا فکوسیر ح طور پړئرروں ےکی ارک ا 
ےن مشاپرات لے ایر جی اک یچچ دکھا گیا سے۔ 


10 مثال‎ 
×ُ کر‎ 
25 5 
100 10 
625 25 
9O00 30 
2500 DO 
4150 120 


ور ذیل فار مو ےک استعا کیا جا تا ے_ 





ے مہ 
ُ) - یچ 
n‏ 
4150 
)24( - ا - 
9 
7 = 254 


معیاری (Constant) Jui‏ بس سے ا۶ا فک شار 
کیا جا تاے اس کے ذ ر کی متا ہوتا سنق ر فر رمعاری 


راف فارمونے می یں ظاہرہوٹی سے ان طرح معیاری 


ا/افمپرا( (rs jT (Origin‏ سے۔ 





2019-20 


تھا کی کش 
زینه وارانحراف طریقه 
اک رف ری مشت رک جز وضرپی کے زرح ای ل شیم ہوں تب 
یں اس طر ح شج مکی جاسکنا ے۔ اور معیاری ا۶ا فک شار 
ال قد روں سے در ج ذ ب طور کیا ہا تا ے۔ 
مثال 11 

چوک بزو ضر لی 5 کے فر یکی با قزر یں قاع نیم 
ہس ء اس لے پیم کے ہیں اورو رر ڈیل قد ر ی حوصل 


ا 
ا ۹ ُ۹ 

14.44 -3.8 1 5 

7.84 -2.8 2 10 

0.04 +0.2 5 25 

1.44 +1.2 6 30 

Z04 +5.2 10 50 
50.80 0 


( شار میں مرائل و ہے تی ہیں جیییا کے می وریا ط ر لے 


ٹیس ے) 
در زل فا رم و لے کا اتعال معیاری ارا فک شار 
تر کے کیا جا ے۔ 


Dd? 
0= × C 
n 


1 


5ھ 
x =‏ 
C‏ 
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x<5‏ ¥10.16 ار 

6 =-7 

زرو ںکاپرل ر کے ر 

تپاول طور پرہ جز وضرلٰی کے ڌر ل قد رو ںکو ر 
کے بے ارافا تکو جزوضرپی کے زر ب شی مکیا پا کا سے 
معا ری ا۶ا فکاشماردر نج ذ بل طور کیا ہا ا ے۔ 


12 مثال‎ 
و‎ ۹ ۹ x 
16 -4 -20 5 
9 -3 -15 10 
0 0 0 25 
1 +1 +5 30 
25 +۵5 +25 D0 


51 -1 

ارفا ت کا غار ایک اغتیا ری نر 25 ےکیا جات ے ۔ 

5 کے شت رک ج وض ر یک استمال اھرافا کو ی مرنے کے 
لے استعا لکیاجا تاے۔ 


٢خ‏ ۰ئ 
م>× _|-٦‏ ےق 
T1 11‏ 


o -10.16×5/ك٭ےّ‎ 15937 





ممیاری ا راف پا نے سےآزاوئیں ہہویتا۔ اس طرح اکر 
تدر ما ا۶افات ایک شترک جز وض ری کے ذ ر م 


بے جاتے ہیں جب جزوضری یکی فر رک استعال معیاری 
ا۶ا فک ند رلک نے می ںکیاجااے۔ 
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مسلسل تواتری تقسیم میں معیاری 
انحراف: 

روپ بندڈیا کی رب معیاری ا راف (.) کا غار 
در ذل ل طریتوں می شی کے ذر بک روپ بندڈ ینا کے لئے 
کیا جا کت ہے۔ 

0 پک وسا 

نا رو ص بت ودا 

(ز) مرعلہوارط رق ائ راف 


حقیقی طریقه وسط: 
پرول 6.2 یں تز روں کے لج مشا ریا ۶ا فک شار درخ 
ل طور کیا ہا کا ے۔ 
مثال13 
7( 6 ز5ا 4 (0) 2 )1( 
تر fm d fd‏ ہج ھر CO‏ 


10-20 5 15 75 -25.5 -127.57 5 
20-30 8 25 200 -15.5 -124.0 10 
30-00 16 40 640 -0.5 -80 4.00 
50-70 8 60 480 +19.5 +156.0 3042.00 
70-80 3 75 225 +34.5 +1065 


011790.00 1620 40 
وررج ذ للم عل ہطلو ر ہیں: 
1. شی کی وسطلشمار کے 
405- 1620 - 21 چ 
40 21 


شار بات براۓ معاشیات 
2 وا ےو ی مع روں کے انرافا ت کشا ر کے _ 
d= m-x(col.5)‏ 
3 ۴۵ ری( ۸ 6) اک لکرنے کے لے احرافا تکو 
ان کے مطاان نوا ات کے اتر ضرب ویں۔(لوٹ 
fd = 0 (IJ‏ 
4 اٹرریں (ک م7 کے ساتھ ٤۹‏ فرروں )وضرب د ہے 
کے ذر لھم ترو ںکوشار سے ان دوفو ں کی کر کے 
2 مکل کے _ 
5. ورڈ فا رمو لے ےکا اطلا یکر ں_ 


2 
zfd -_ 11790 _ 1 1€ 
n 40 


مفروضه وسط طریقه: 
شال 3ں ٹرریوں کے لے معاری ارا ف کا شر 
ال ش0 )ا انات لین کے ر کیا ہا کا ے۔ 








14 مثال‎ 
1 2 3 4 5 6 
CI f 77 ۹ fd ff 
10-20 5 15 -25 -125 5 
20-30 8 25 ط15‎ 120 1800 
30-50 16 40 0 0 0 
50-70 8 60 +20 160 200 
70-80 3 75 +35 105 375 
40 +20 11800 


1 کلاس کے وی نقا طکا شا ری (3.١ہ١)‏ 
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کروی کش 105 
2 کی طف وسط سے اط کا راف شار سے مثال15 

یل m=‏ = ( )شروش وط =40 7( 6( )5( رك )3( رت با 

CI] f d d' fd fd : 

3 7 ری (کالم 5 )اص لک نے کے ے مطالق ا ۳ 

7 ر 5 25- ج۔ 25- 15 10-20 

تو اترات کے سات ا ک قر رو ںکوضرب وی( لوٹ oy‏ --- 

کر یک اا کا مک یکل جع صر یں ے کوت ارافات 0 0 0 0 40 16 30-50 

مرو ضا وسوا سے لے گے ہس ) 128 32+ 4+ 20+ 60 8 50-70 
4. 8" فرروں ( کم 4 )کے تکام 5شس جع زرو 147 21+ 7+ 88+ 5 3 080 

40 4 472 

ب رد ں کہ fd2‏ تدر( ۳ 6) ل کس ۱ 

ضروری مرحلے 


2 دریائٹ تھگا۔ 


2112 ۱ ات 
19١‏ 


5 ورا تر ں e‏ اور 


معیاری ارا فکا ت ردرنڈ گل ضا لہ (Formula)‏ کہ 
ڈر لی کا الما ہے۔ 


) کت د270 
| =6 
1 1171 


تع 11800 
>_م_- پإے ____.._..___-۔ -- مم 
0ا 40 
8 - 29475 لہ = 6 
زینه واریا مرحله وار انحراف طریقه 





اکر ارافاتک ری کیش رک وض ری ے اب ل مم ہوں, 


1 


.4 


تب ز یوار با مرعلہدوارا راف ظ اق ےشا رآ ان ہہوجاتا سے 


جیا اک درز لن ل یس وکا اما ب 


.6 


2019-20 


کلاس کے ےی نقاط( کلم 3)اوراختیاری طور چن موی 
تہ ر سے اترافا کا غا رکر س ۔ اکل ای طرح جی امہ 
مغرو ضط ربق وسطا س ےا تال بیس ارافات ندر 
0 سے لیے گے ہیں( کے ) 


نے ور را ہر گی مشترک رن کے رجہ 


ارفا ت یکر کرک الا شال =5 اس طرح 
ول ہی مالک انی ہیں دہ قرب ہیں( کا 5) 
لوولال/ Correspondin DEL yi‏ 
٤‏ ا روں 6 2 )کے ساتحوضر بکریں۔ اس کی 
قد ری( 6 6) سے ماک لکریں۔ 

ثررسیں ( کا 7( کل کر نے کے لے '3'فنرروں 
کے سات اف ڈرو ںکوضر بک ں۔ 


5. کلم8 او رکالم 7 س دیگئی فرروں یم 1 اور 


9 تر رو ںگوعاص٥‏ لک نے کے ےکر یںی۔ 
در ذ مل فا رمو ےک الا یکر ں _ 
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ET 
٭ سے ا ہ7‎ 
40 ۵٥۵ 
ج‎ = /11.8-0.1×5 


O = ¥11.79 x<5 

o - 8 

معیاری اھراف :وشات 
معا ری ا۶ر اف چا کی سب سےزیادداستما لکی جا نے 
وای پش سے جک بھی فقدروں یی سے اس لئ ایک 


ھی رر یی تید بی معیاری اتراف کی فا راش انداز موی 
ے۔ (Origin) ^y‏ ےآ زار جج جن حاحص ہت 


ہیں ہت جد دشار ای ممائل می کک کارا ےد 


و پھر یملق اوراضان رئش 

تام پک جو اچھی کک اوی بیان یکی ہیں وھ را کی لق 
پیش ہیں دو ق رکا شارکرتی ہیں کی تر بھی بھی مکل 
موی سے شال کے ے ورج و لل دو ڈیا میٹ نو رکرمیی۔ 


1000 700 00 A یٹ‎ 


120000 1۱00000 Bi 


جم 


130000 


ان سے بیٹ ۸ں جو تز ریں ہیں وہ ہک سکریم کے 
Cols‏ لوم یٹ روخت میں پیل یٹ یمیس 





ا ت ا ف ی ت 


ایک بپڑے ڈپا رل اسشورکی پمیر رضت لعا کی سی 
۸ لے ریغ 00 5ے ج ب کہ سیٹ 8B‏ کے لے ہے 
0ے ۔سبیٹ امیس ی 0 ےی 
آ پکہہ کے ہی ںکفروشت می تق یئل اسٹور کے لیے 
ہت نز یادہ ہے؟ یآ سای سے مشاہ وکیا جا تا ہ ےکیٹ ہل 
سب سے اوک قد رسب سے وٹ قر ے وائ سے جک 
سبیٹ 8 کے لے صرف 3000 زیادہ ے اس رح ملق 
شتت .کی حد کے ارے می ںگمرا ہکن تصور شرق ہیں 
مان طور را یوقت جب او یں خ مایا لطور رن مہوں _ 

تن پیا تنو لکی دوسریکنردریی یہ ہ کہ ی اکا تیوں س 
جاب تی ہیں جس میس اصسل ہر ہیں ظاہرکی جالی ہیں ب 
انشا رگ یکلومیٹ میس وکا نا ہم گی قد ری میھطروں میں اہر 
کی انی میں جب ملق پاش جواب میٹروں میں ہوگا اور 
اشا ری تدر 1000 گنا ا رمو ںگی ان سای تابو انے 
کے لے اشتغا ری اضاٹی باش استعا لکی پاق ہیں ۔ہر 
ملق € اضائی مل (CounterparÛ‏ ہوتا سے اس 
مر ری کے لے ضر جیب 10+1 )سے چ در ذل 
طور شا رکیاجاعلماے۔ 

ری کاضریب کے 

پال 1 = سب ے بک فر ر_ 

8 = سب ےہول زر 
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تھا کی پش 


ےکور ذ یل طور بش رکیا جا کا ے۔ 
7ے ,0 
O, +0‏ 
جچہاں و = تھی رکا رای 
=Q1‏ = لاوا ال 
راف کے ے پو سط ان را فکاضر یب ے۔ 
وط ا۶ا فکاضیب۔ M.D.(x)‏ 721 
(وسطاتے).M.5‏ 
وس طا ہے 
اس طرں اگ و ی ارا فک شاروس اک ہفیاد کیا جا جاے, 
تب ا یک م وسطان کے رلک جا ے۔ 
معیاری اراف کے ے اضافی مال شکولقی رکا ضر بکہا 
جانا ہے سس کا شا ردر نج ذ یل طور کیا جا نا سے۔ 
مارک راف 
حاب وسط 
بی عام طور 7 صر اصطلاں س طا رکما e‏ فار 
نا رکی ضاف نشی کے لے اکٹ اتا لکیا جانا ے چوک اضائی 
پاش اکائوں یں جن میس رو ںکا اظہار ہوتاےء ےآ زاو مونل 
ہیں اس لئ ال کا موازا د کل فگروایں جن میں پان کی طف 
کا ئیاں مون ہیں ءان سے الک ہ ٹک یھ کیا جا سک ے۔ 
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7 ار (Lornez Curve)‏ 
روک پش جوا ب کک جیا نک یکئی ہیں دہ کر کی 
عددق رف راب مکرلی ہیں ای ران پش جاور یٹ رشن کہا جا 
سے وہ تھا کے کین کے لے داب سے ۔آپ نے اس 

رح کے بیانات سے ہو گے 

تھی کک کے 10% او مج لوک قوی آ مد یکا 5094 
ا بت ہ2096 بڑےلوگوں کا ص809۸ ےا 
مر کے اعرا د وشار کے ذ ر لج ہآ نے 
و سید ما ے لور یی کی کے ف ر نتر بے مکی کے در عکوظاہر 
کر نے کے لئ وی انداز میں قا کی کی مو ما یک اسنتتمال 
کیا جاتا سے ہے ددیا زیاد شی مک تخر یذ مکی کے مواز نے میں 


ما طور رمفیرے۔ 
نی کے انی نکی ما 7 029 
پہرول 6.4 
اتال بلا زب نکی تحراد 
0-50 5 
5000-0 10 
10,000-20,000 18 
20,000-40,000 10 
40,000-50,000 7 


Income Midpoint (X) Frequency (f) 


Totalincome %offrequency %ofTotal 
income 
(4) (5) (6) 
12500 10 1.29 
75000 20 7221 
270000 36 27.76 
300000 20 30.85 
315000 14 209 
100 


class of class (FX) 
(1 (2) (3) 
0-60 2500 5 
5000-10000 7500 10 
10000-20000 15000 18 
20000-40000 30000 10 
40000-50000 45000 7 

0 972500 
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لورینز منحنی تیار کرنا 

(Construction of Lorenze Curve) 

لوری: شی ہیں ادگ کے فصر اور اس کے حصہ کے درمیان 

لیران کل میں فا مکرتا ہے۔ پیل ہم برآ برف کےگردہ 

م ںآ او یکائی صد اورا سک مزا کا شا رک رس کے اور بعد ٹیش 

آ ادگ یک میزان اراس کے( آ بادگی کے حص کے میزا ن کان 

صد ہیں لا رای کی وتا ےش لہ ر16 ملا حظ ہو 

وررج م مل مطلوب ہیں _ 

[Co1(2)+total of Col )((+ +0۵ 

کاشمار کے ۔ جیما کا م3 بی د گیا سے۔ 

9 کا مک( کے مطابق 
اجا ی ترو ین صدشارکے۔ 

3 کلاس شی حاو م کر کا تبروا ری کے معا کم 
5 کے ما نکاس ری تزا نی کےکر ووس مخ کو 
اوسطآ ید یکا رب اناز ااا ہا کا ےکم 
5 کے مطاب لاس وع یقطو ںکومعلوم کے _ 

4۔ ا بآم کے روہ کے حص 88×0 )کشا ر کے _ 
Ia‏ اورا مرو ہ کی موی آ ری 
ہرجماعح تک مو یآ مر یک ضرورت ےک برد کو 
کا لف رپ ضر بکر کے وصل موک جییں کال نر 
8 یں دیاگیاے۔ 

5 کا 2 می دی گے 


را ت ا فع ارت 


[col(6) +4 total of col ) x100 


فارہو د 7 ص (percentage share)_2>‏ 

شمارے۔ 

۲ کم 8 کےمطالق اجا گی می صدحصخارجیے۔ 

(Graph Paper)ji ® 2dl -_7‏ ےل 1 .6 
کے زمطالقی × گور تخر وکا اجا ی فی صد (ملاز می نکی 
تحراو] ( میک رھ )او ر ج حور ترک اجا ی ن صر 
یے اس طرں مہدا (0,0) 0% آبادی 0% آم 
کےحصہکوظا ےک چو وا 2 سے۔ 

8۔ ایک خط ۱00:100 کے ساتھ (0,0) ۶طت 
(Coordinates)‏ لے ا دوا مراوی 
کاخ کہا جات ہے۔ 
کل ٥‏ 0“ کیا کےطور را دکھا گیا ے_ 

و نات کے مطابق موی فی صر کے سات تر کے موی 
فی ول کی تمیم کچ 0۸0 حاص٥‏ لکرنے کے 
لے ان نا طکو ما ہے ۔ 

لؤریٹز منحن کامطالعہ: 

ب٤0‏ وساو ہی مکا خی کہا جا نا ے وتک ایک ایک صورت 

2۷ ولال کرت سے کے او یرکی اوک ن کے 909۸06 لوک 

ایل 20%6 مات ہیں اوراوبری ا کے0 60 لوک 

ک لآ مرک 6% ماتے ہیں ۔ اس خیا ے0۸ چنا 

دور ہوا اتا یہی مکی خی رمساو یت شا اضف ہوگا۔ اگ کیال 

گوروں پردویادہ سے زبادہ تال ایز 0 خط ے 

زیادہ دور ے تب پپاںل سب ے (یادہ کر مایت 

84081113 1ر ےگی۔ تا یمء اگ دو پو رین کی ایک 

دوس 8 و )کر نے ہہویں لو کو نیہ برآ میں ہوگا۔ 
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تھا سی اش 109 
7.الام: 10ب اوسط کے ذ رب انرافا تک اوس اکا ما رر 0 
اکر چرر کوارکرنا اورجھنازیادہآسان ےت ہم اس پرانچائی ارفا تک علامتو لوط راندازکرتا ہے اوراکی لیے یر باضیالی 
ڈررو لک بے جا ار را ےد و( کارٹ ای راف )چا دکھا کی د جا ے۔ معیارکی ا۶ا ف وسط سے اوسط اح راف شا رک نے 
ٹرروں E‏ ہنا یتک ےڈا EEA‏ کی تع یکرت سے ۷10 گی رب ےکی فک روں ہی سے او راس 
50% سے ND‏ اور S.B‏ کش کر ناز یوو شکل کا طلاق زیادہ جد یرشار ای مال س یکی جاتا ےراہ 
لے اوونوں اٹی اوسا سے قررں کے ازاف شی ہیں۔ کی پاش کے لے اسے بے بے ی اتا لکا جا تا ہے۔ 


لاص 


٭ مرا کی پش کی مقا تی رک یکیفیت کے جاے می جما رک ترما ہے۔ 
رت اورکوارٹائل ارا ف ف رو کے پچ یلا د نی ہیں- 

(0D‏ وسط ا۶ا ف )اور (8D‏ معبا گی ارات ) اوسطکی قد روں کےا ۶رافات ی ہیں- 
٠‏ شھ را کی پک لق یاضان کی ہے۔ 
٭ ملق ٹس اکا ئتیوں میں جا بف رات مرن میں ین میس یٹ اکا تھا کیا اتا ے۔ 
اگ لق ند رکا موا زا نکیا ہا ے نواس کے متا یٹس اضائی یں ان یں ےآ زادہوٹی ہیں۔ 
7ل" اش انھائیوں سے آزاد مول ہیں اس لے خا یں کے تقایل کے لے 
تھا لکیاجا سک ے۔ 
ایک رمیطر یق جو شنی کے ا۶ا فک انراز مق متا سے ملور بیز ;ہلا ے۔ 


& 
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۰4 


یں 


1. ایک تددی ات یکو یت مرا وی پاش رکز ی نہ رکا ایک بہت مد سے تمرم کے ۔ 
2. مرا یکونىی تش اتر ہے اور سط رح ؟ 


3. ارا فک چند یں تمتڑں کے پپھ یلا خر مون ے جب چندم رکز ی تمت ے تمتو ںک تبد بی تحص سے کیا آ پ تفن ہیں ؟ 


4. ایک کے 2500 افراد45,000 رو ے ےز یاد کا ے ہیں ج بک 7590 افراد09 18,00 رو نے ےز یاد ما کے ہیں - 


تھا کی لق اوراضانی قد رو ں کا شا ر کے _ 
5. ریا ست کے 10 الا کے ےک ہو ںکی فی ا یڑ پیدراداردرج لل ے: 


7 6 3 4 3 2 1 ضع‎ 
18 f6 f 191 10 ور‎  ںویگ‎ 


عاول وو وو ور چو 18 15 12 


() ری 

(ن) کوا را ا۶ا ف(9.5) 

)1ة وسط کے پارے میں وسط اراف 

(0ذ وسطاشیہ کے پارے میں وسطااکراف 

(۷) وس اکراف 

(زv)‏ کل می زی در 

(vii)‏ ڑل کے تاف کش کی تر رو ںکامواز نہ یئ 


12 18 34 


6. کیل سوال اتی رک اضا ن پان کا ا ر سے اورف ظا م رتچ ج ےکآ پک راۓ م ز ادر ے۔ 
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وو پش 11 
7 ایک بے پا زکوای کک رکٹ م کے ےت بکیاجا نا سے ان کے مار لے اکور و کی بفیاد یر داور کے درمیان انتا بکیا جا تا 
اک 
اکرہم جاتے ہیں کون سے بے زلوت بکیا جانا چا ہے ۔ 


120 S80 40 85 25 ک2‎ 


0 70 65 45 0 
(ھ) زیاددرن ےا ل کے وا لو 
(ط) م میس ایک زی د ت رےے باز 
.. روق ےدرک دک یکول یىی جا کک کے ان کے لے ےنوک رت کا یہ ہر ہران کے 100 ببوں 
کے لئ در ذ یل طور رک ایا تھا۔ 


مرت ہوں الاشرار 


J‏ گھنڑوں میں) را ۸ را 
0-50 15 2 
50-0 20 8 
100-150 18 60 
150-200 25 25 
200-250 22 5 
100 100 


() کون سا برا زیادەرت چا ے؟ 
(ii)‏ کون سا برانڈ الیماے ج وکرو سے کے اکل ے۔ 
9 اب ری میں 50 ورک کی اوسط اومعز ورک 0ر پے کے میرک ارا ف کے اھ 200 رو ےی ۔ پر ورک رکی مردوری شیں 
0 رد ےکا اضافہوتا ےک او سما لوم مزدوریی اورمعیارگی انا فکیاہوگا ؟ کیا مر وور پوں مل زیادہیائم کیا ثییت ہوجا ےکی ۔ 
10 اکر یکیل سوال میس برو رک ہکی اجرتوں میس 1096 کا اضافہکیا جا تاے وسط اور مع ری اترا ف قد ریم ط ررح متا مو ںکی۔ 
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11. درخ ول شیم کے لئ وااو رسمار ی انراف کے پانرے می واا را کاشا ر کے _ 
کا 
20-40 
40-80 
80-100 
100-120 
120-140 


9 قزرو ںگی ع100 ے اوران کے مر کی مع 1090 ےت رکا ضر یب در یافت کے _ 
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